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Θέμα Α 
Α1) Να διαηςπώζεηε ηο Θεώπημα Βolzano.    [μονάδερ 4] 

Α2) Πόηε μια ζςνάπηηζη f είναι ζςνεσήρ ζε ένα κλειζηό διάζηημα [α, β] ? 

         [μονάδερ 4] 

Α3) να αποδείξεηε όηι  .    [μονάδερ 7] 

Α4)  να σαπακηηπίζεηε ηιρ παπακάηω πποηάζειρ με Σ (ζωζηό) ή Λ(λάθορ) 

1. η εικόνα f (Γ) ενόρ διαζηήμαηορ Γ μέζω μιαρ ζςνεσούρ ζςνάπηηζηρ f είναι 

πάνηοηε διάζηημα  

2. αν ιζσύει  , ηόηε   

3. αν μια ζςνάπηηζη f είναι 1-1 ζηο πεδίο οπιζμού ηηρ, ηόηε ςπάπσοςν ζημεία 

ηηρ γπαθικήρ παπάζηαζηρ ηηρ  f με ηην ίδια ηεηαγμένη. 

4. αν η f είναι ζςνεσήρ ζηο   και η ζςνάπηηζη g είναι ζςνεσήρ ζηο  ηόηε 

η ζύνθεζη ηοςρ    είναι ζςνεσήρ ζηο . 

5. αν α >1 ιζσύει  . 

[μονάδερ 10] 

 

Θέμα  Β 
Να ςπολογίζεηε ηα παπακάηω όπια 

  B1) i)    ii)  

       iii)   iv)    [μονάδερ 12] 

 

 Β2) να βπείηε ηιρ ηιμέρ ηων  για ηιρ οποίερ είναι  

.     [μονάδερ 13] 

 

 

Θέμα Γ 

Γ1) Η ζςνάπηηζη  είναι ζςνεσήρ με . Να αποδείξεηε όηι 

ςπάπσει ένα ηοςλάσιζηον  ηέηοιο, ώζηε : . 

         [μονάδερ 6] 

 

Γ2) Γίνεηαι η ζςνεσήρ ζςνάπηηζη  .  



i) να ςπολογίζεηε ηο όπιο   

ii) αν  , να αποδείξεηε όηι η εξίζωζη :   έσει μια 

ηοςλάσιζηον λύζη ζηο διάζηημα  (1, 3). 

[μονάδερ 4+7] 

 

Γ3) Η ζςνάπηηζη   είναι ζςνεσήρ και ιζσύει  .     

Να αποδείξεηε  όηι η    διέπσεηαι από ηο ζημείο Μ(-1, 2). 

         [μονάδερ 8] 

 

Θέμα  Γ 

Γίνεηαι η ζςνάπηηζη   f  . 

Γ1) να μελεηήζεηε ηην f ωρ ππορ ηη ζςνέσεια.   [μονάδερ 5] 

Γ2) να αποδείξεηε όηι η f είναι γνηζίωρ αύξοςζα και να βπείηε ηο ζύνολο ηιμών ηηρ. 

         [μονάδερ 8] 

Γ3) να οπίζεηε ηη ζςνάπηηζη   .     [μονάδερ 7] 

Γ4) να μελεηήζεηε ηην  ωρ ππορ ηη ζςνέσεια .   [μονάδερ 5] 

 

 

 

    Καλή επιτυχία ! 


