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ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Γ΄ΛΥΚΕΙΟΥ 
                                                                                                             προςανατολιςμού 

 

ΘΕΜΑ Α 
 

A1.  α) Να αναφζρεται τισ πικανζσ κζςεισ τοπικϊν ακροτάτων μιασ ςυνάρτθςθσ f που ορίηεται ςε ζνα διάςτθμα Δ. Μονάδες 2 

        β) Που αναηθτοφμε αςφμπτωτεσ τθσ γραφικισ παράςταςθσ μιασ ςυνάρτθςθσ f;                                                         Μονάδες 2 

A2. Ζςτω f   μια ςυνάρτθςθ οριςμζνθ ςε ζνα διάςτθμα Δ. Τι ονομάηουμε αρχικι ςυνάρτθςθ τθσ f  ςτο Δ;  Μονάδες 3 

A3. Να αποδείξετε ότι αν μια ςυνάρτθςθ f είναι παραγωγίςιμθ ςε ζνα ςθμείο ox  του πεδίου οριςμοφ τθσ, τότε είναι και ςυνεχισ 

     ςε αυτό.              Μονάδες 8          

 

A4. Να χαρακτηρίςετε τισ προτάςεισ που ακολουθοφν, γράφοντασ ςτο τετράδιό ςασ, δίπλα ςτο γράμμα που αντιςτοιχεί ςε      

      κάθε πρόταςη, τη λζξη Σωστό, αν η πρόταςη είναι ςωςτή, ή Λάθος, αν η πρόταςη είναι λανθαςμζνη. 

         α) Αν μια ςυνάρτθςθ f είναι 1-1 ςτο πεδίο οριςμοφ τθσ, τότε είναι και γνθςίωσ μονότονθ ςε αυτό.    

         β) Αν    f x x , x 0, ,    τότε ιςχφει  
1

f x , x 0
2 x

   .   

         γ) Αν  
x x
lim f x 0


  και  f x 0  κοντά ςτο 0x , τότε 
 0x x

1
lim

f x
  .  

  

        δ) Για κάκε ςυνάρτθςθ f που είναι ςυνεχισ ςτο διάςτθμα  α,β , το εμβαδόν Ε του χωρίου Ω που περικλείεται από τθν    

              γραφικι παράςταςθ τθσ f, τον άξονα xϋx και τισ ευκείεσ x α  και x β     
β

α
Ε Ω f x dx  .  

        ε) Κάκε τοπικό μζγιςτο μιασ ςυνάρτθςθσ είναι μεγαλφτερο από όλα τα τοπικά ελάχιςτα  τθσ ςυνάρτθςθσ.  

Μονάδες 10 

                 

ΘΕΜΑ B 
   Δίνεται θ ςυνάρτθςθ f : (0, )   με   2f x 1 x (1 lnx)     

     Β1. Να υπολογίςετε τα όρια  
x
lim f x


 και  
x 0
lim f x


.                                                                                                                    Μονάδες 6 

 Β2. Να μελετιςετε τθν f ωσ προσ τθν μονοτονία και τα ακρότατα.                                                                                    Μονάδες 5 
    Β3. Να αποδείξετε ότι θ γραφικι παράςταςθ τθσ f τζμνει τον άξονα xϋx ςε δφο ακριβϊσ ςθμεία, το ζνα με  

          τετμθμζνθ 1 και το άλλο με τετμθμζνθ ςτο διάςτθμα  2,e                                                                                        Μονάδες 6 

    Β4. Να βρείτε τισ αςφμπτωτεσ τθσ γραφικισ παράςταςθσ τθσ f.                                                                                        Μονάδες 3 
    Β5. Να ςχεδιάςετε τθ γραφικι παράςταςθ τθσ f.                                                                                                                Μονάδες 5 
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ΘΕΜΑ Γ 

    Δίνεται θ ςυνάρτθςθ  
 

xxe , x 0
f x .

ln x 1 , x 0

 
 

 

  

    Γ1. Να δείξετε ότι για τθν f ιςχφουν οι υποκζςεισ του Θ.Μ.Τ ςτο διάςτθμα  1,1 .                                                         Μονάδες 6 

    Γ2. Να υπολογίςετε το ολοκλιρωμα  
1

1
f x dx

 .                                                                                                                  Μονάδες 7 

    Ζςτω F μία παράγουςα τθσ f ςτο  ,0  με  F 0 0.   

    Γ3. Να μελετιςετε τθν F ωσ προσ τθν κυρτότθτα και ςτθ ςυνζχεια, να δείξετε ότι  

                                                                                F x xf x ,  για κάκε  x 1,0  .                                                                            Μονάδες 6   

     Γ4.  Να δείξετε ότι θ ςυνάρτθςθ  
 F x

, x 0
G x x

0, x 0




 
 

 , είναι γνθςίωσ αφξουςα ςτο διάςτθμα  1,0 .                            Μονάδες 6                                                          

    
  
 

ΘΕΜΑ Δ 
 

  Μια ςυνάρτθςθ  f : 0,   είναι δφο φορζσ παραγωγίςιμθ με 

  f x 0 , για κάκε  x 0,    

  
x

1
f 1 lim x θμ

x

 
  

 
 και 

  
 
2

f x
f x

x
    

     Δ1.  Να αποδείξετε ότι:  

            α. Η ςυνάρτθςθ    
1

xg x f x e  , είναι ςτακερι για κάκε x 0 .                                                                                Μονάδες 3 

            β.  
1

1
xf x e , x 0.



                                                                                                                                                         Μονάδες 2 

     Δ2. Να μελετθκεί θ f ωσ προσ τθν κυρτότθτα.                                                                                                                    Μονάδες 4 

     Δ3. Να αποδείξετε ότι για κάκε 
1

x
2

  ιςχφει 
1

2
xe 4x 1



  .                                                                                               Μονάδες 6   

     Δ4. Να υπολογιςκεί το ολοκλιρωμα 
 

 

2

1

lnf x
I dx.

f x
                                                                                                           Μονάδες 5 

     Δ5. Να βρεκεί το όριο 
 2

x 0

f x
lim .

x
                                                                                                                                       Μονάδες 5 
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ΟΔΗΓΙΕΣ (για τους εξεταηομζνους) 

Στο εξϊφυλλο του τετραδίου να γράψετε το εξεταηόμενο μάκθμα. Στο εςϊφυλλο πάνω-πάνω να ςυμπλθρϊςετε τα Ατομικά ςτοιχεία μακθτι. Στθν αρχι των 
απαντιςεϊν ςασ να γράψετε πάνω-πάνω τθν θμερομθνία και το εξεταηόμενο μάκθμα. Να μθν αντιγράψετε τα κζματα ςτο τετράδιο και να μθν γράψετε 
πουκενά ςτισ απαντιςεισ ςασ το όνομά ςασ.  
Να γράψετε το ονοματεπϊνυμό ςασ ςτο πάνω μζροσ των φωτοαντιγράφων αμζςωσ μόλισ ςασ παραδοκοφν. Τυχόν ςθμειϊςεισ ςασ πάνω ςτα κζματα δε κα 
βακμολογθκοφν ςε καμία περίπτωςθ. Κατά τθν αποχϊρθςι ςασ να παραδϊςετε μαηί με το τετράδιο και τα φωτοαντίγραφα.  
Να απαντιςετε στο τετράδιό σας ςε όλα τα κζματα  μόνο με μπλε ι μόνο με μαφρο ςτυλό με μελάνι που δεν ςβινει. Μολφβι επιτρζπεται και μόνο για 
πίνακεσ, διαγράμματα κλπ. 

 
Κάκε απάντθςθ επιςτθμονικά τεκμθριωμζνθ είναι αποδεκτι.  
Διάρκεια εξζταςθσ: τρεισ (3) ϊρεσ μετά τθν διανομι των φωτοαντιγράφων. 
Χρόνοσ δυνατισ αποχϊρθςθσ: μετά τισ  .  


